
     
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   วิชาคณิตศาสตร ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3 
 

ขอ  คําตอบ ขอ คําตอบ 

1 660 16 2 

2 400 17 15 

3 4 18 5 

4 2 19 105 

5 567 20 977 

6 4 21 1 

7 1 22 504 

8 24 23 33 

9 40 24 6 

10 2 25 17 

11 9 26 16 

12 180 27 100 

13 300 28 8 

14 15 29 146 

15 3 30 22 

 

 



 
 

 

แนวคิด

1. เนื่องจาก △ABC ~ △AB´C´ 

 จะไดวา AB : BC= AB´ : B´C´ 

 ดังนั้น B´C´=BC x 

AB
AB

'
 

  =1.2 x 

1.6 + 7.2
1.6

 

  =6.6 เมตร 

  =660 เซนติเมตร 

 

2. 17.692+(2 x 17.69 x 2.31)+2.312 

=(17.69+2.31)2  

=202 

=400 

 

3. ใหรูปสี่เหลี่ยมคางหมูสูง h หนวย  

 จะไดวา 
1
2

x h x (a-2+a+6)=3a2+5a-2 

 นั่นคือ h x (a+2)=(a+2)(3a-1)  

 ดังนั้น h=3a-1 หนวย 

 

4.  2 2 2(3 ) 6 ( 2 ) 3 6 (2 )a + b - - b =- a+ b- b  

  =-3a+4a 

 

5.  ทรงสามมิติท่ีไดจากการหมุน 

 ระนาบตามท่ีกําหนดให 

        จะเปนทรงกระบอกกลวงสงู  

7 เซนติเมตร รัศมีภายนอก 6 เซนติเมตร รัศมีภายใน  

3 เซนติเมตร จึงมีปริมาตร  

7 x π  x (62-32)=189 ≈π 189 x 3  

          =567 ลกูบาศกเซนติเมตร 

6. จาก 2
1 1

1 1 1
a

+ =
x+ x- x -

 

 จะไดวา 2 2
2

1 1
x a

=
x - x -

 

 นั่นคือ x=
2
a  แต x  ≠ ±1  จึงไดวา a  ≠ ±2  

 ดังนั้น ผลบวกของคาสัมบูรณของ a คือ  

 |2|+|-2|=4 

 

 

7.   

 

 

 

 

บริเวณท่ีลอมรอบดวยเสนตรง 4 เสนนี้ 

เปนรูปสี่เหลี่ยมมุมฉากท่ีมีดานท่ียาว 
9
2

 หนวย  

และ 4|a| หนวย  

(ดังรูปตัวอยางดานบนในกรณี a > 0)  

จึงไดวา 
9
2

 x 4|a|=18   

ดังนั้น |a|=1 

 

 

8.  เลือกสีมาระบายชอง A ได 4 ส ี

  ในแตละสีท่ีระบายชอง A เลือกสีมา 

  ระบายชอง B ได 3 ส ี(∵ ใชสีไมซํ้า) 

จึงเหลือสี 2 ส ีสําหรับชอง C และ D  

 ซ่ึงระบาย 2 ชองนี้ ได 2 แบบ 

 ดังนั้น ระบายสีท้ัง 4 ชอง ได 4 x 3 x 2=24 แบบ 

 

 



 
 

 

9.  เนื่องจาก 391=202-32 

   =(20-3)(20+3)  

   =17 x 23 

 จึงไดผลบวกของจํานวนเฉพาะท้ังสองเปน  

 17+23=40 

 

10.  ∠BOC=2 x ∠BAC=60o 

 จึงไดวา BOC เปนรูปสามเหลี่ยม 

 ดานเทา 

พ้ืนท่ีสวนแรเงา=พ้ืนท่ีเซกเตอร BOC-พ้ืนท่ี △BOC  

        = π 2 260 3
 x  x 6  x 6

360 4
( )- ( )  

        = π6  9 3-  ตารางเซนติเมตร 

 

11. กราฟท่ีแสดงเปนพาราโบลาคว่ํา จึงไดวา a < 0 

นอกจากนี้ พาราโบลามีจุดยอด (p, q) ในจตุภาคท่ี 1 

จึงไดวา p > 0 และ q > 0 

ดังนั้น ขอ   ,   และ    สรุปไดถูกตอง 

จึงมีผลบวกเปน 2+3+4=9 

 

12. สมมติวาผูท่ีใชเวลาตั้งแต 80 นาที แตไมถึง 

 100 นาที มีอยู x คน  

จะไดวา ผูท่ีใชเวลาตั้งแต 60 นาที แตไมถึง 80 นาที 

จะมีอยู 2x-4 คน 

 ดังนั้น 8+(2x-4)+x+9+1=50 นั่นคือ x=12 

 ผูท่ีใชเวลาชมนิทรรศการนานท่ีสุดเปนอันดับท่ี 20 

จึงจัดอยูในอันตรภาคชั้น ซ่ึงใชเวลาตั้งแต 80 นาที 

 แตไมถึง 100 นาที 

 ดังนั้น a+b=80+100=180 

 

13.  

 พิจารณารูปสามเหลี่ยมมุมฉาก  

  AHB และ DHA 

 ∠BAH+∠HAD=90o=∠HAD+∠ADH 

 นั่นคือ ∠BAH=∠ADH   

 ดังนั้น △AHB ~ △DHA  จึงไดวา = 
AH DH
BH AH

  

 ∴ AH= x 9 x 16BH DH  = =12 หนวย 

 ดังนั้น พ้ืนท่ีของ ABCD=2 x พ้ืนท่ีของ △BAD 

         =2 x
1

 x (9 16) x 12
2

{ }+  

         =300 ตารางหนวย 

 

 

14. เม่ือเรียง 3, 4, a, b, 7 จากคานอยไปคามาก 

จะไดตัวท่ีอยูตรงกลางเปนมัธยฐาน 

ซ่ึงมีคาเปน 6 และเนื่องจาก a < b  

จึงสรุปไดวา a=6 

เม่ือเรียง 6, 7, b, 11 จากคานอยไปคามาก 

จะไดคาเฉลี่ยของสองตัวกลางเปนมัธยฐาน 

ซ่ึงมีคาเปน 8 จึงไดวา 
1
2

(7+b)=8  นั่นคือ b=9   

∴ a+b=6+9=15   

 

 

15. ในแตละครั้งท่ีเลนเปายิงฉุบ ท้ังสองคนจะเดิน 

 ข้ึนบันไดรวมกัน 3+1=4 ข้ัน  

แอมและนุนไดเดินข้ึนบันไดรวมกัน 24+16=40 ข้ัน  

 แสดงวาไดเลนไปแลว 10 ครั้ง 

 ดังนั้น นุนเลนชนะท้ังหมด  

 {16-(10 x 1)}/(3-1)=3 ครั้ง 

 

 

2 3 4 



 
 

 

16. สังเกตวา ( ) ( )2 2
1 1

4a+ - = a-
a a

 

 และ ( ) ( )2 2
1 1

4a- + = a+
a a

 

 เนื่องจาก 0 < a < 1  

จึงไดวา 
1 1

1 > 0, < 0 - a - 
a a

และ 
1

> 0 a + 
a

 

∴ ( ) ( )2 2
1 1

1 2 4- - a+ -
a a

 

( )21
4+ a- +

a
 

( ) ( ) ( )1 1 1
1 2= - + a- + a+

a a a
 

=3a-1 

 

17. (1) รูป  มี 3 รูป 

 (2) รูป  มี 3 ขนาด ไดแก  

ขนาด 1 เทา 2 เทา 3 เทา 

จํานวนรูป 6 3 1 

 (3) รูป  และรูป  มีชนิดละ 1 รูป 

  ดังนั้น มีรูปสามเหลี่ยมดานเทารวมท้ังหมด 

  3+(6+3+1)+(1+1)=15 รูป 

 

18. เม่ือเวลาผานไป x วินาที 

PB=20-2x เซนติเมตร และ BQ=3x เซนติเมตร 

จึงไดวา พ้ืนท่ีของ △PBQ 

             =
1
2

 x (20-2x) x 3x 

          =30x-3x2 

          =-3(x-5)2+75 ตารางเซนติเมตร 

ซ่ึงจะมีคามากสุดเม่ือ x=5  

นั่นคือ △PBQ จะมีพ้ืนท่ีมากท่ีสุดเม่ือเวลาผานไป  

5 วินาที 

19.  

 

 
 

ใหมุมท่ีจุดศูนยกลางของกระดาษสวนท่ีตัดไปทํากรวย

มีขนาด xo 

จะไดวา 
360
x

 x 2π x 15=2π x 5 นั่นคือ x=120o 

ทําให ∠ACB=60o จึงวาดรูปสามเหลี่ยมดานเทา  

ADC จะเห็นไดวา BC=
1
2

x DC 

            =
1
2

x AC 

            =7.5 เซนติเมตร 

∴ กระดาษท่ีเหลือมีพ้ืนท่ี 

    (15 x 22.5)-(
120
360

 x π  x 152) 

    ≈337.5-(
1
3

 x 3.1 x 225) 

    =105 ตารางเซนติเมตร 

 

 

20.  เนื่องจาก △PCD เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว  

ทําให △PAB เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่วดวย 

นอกจากนี้ ∠CPD=∠APB  

จึงไดวา △PAB ~ △PCD 

ให M และ N เปนจุดก่ึงกลางของ AB  และ CD  

ตามลําดับ 

PN= 2 2 2 213 5- = - PC CN =12 เซนติเมตร 

และ PM=PN x 

AB
CD

=12 x 
8
10

=
48
5

 เซนติเมตร 

∴ พ้ืนท่ีของ □ABCD=
1 48

 x 12  x (8 10)
2 5

( ) + +  

                       =
972
5

 ตารางเซนติเมตร 

ดังนั้น x+y=972+5=977 

 



 
 

 

21.  สมการกําลังสอง ax2+2x-b=0 มีคําตอบเพียง 

      คาเดียว เม่ือ 22=4 x a x (-b) 

นั่นคือ ab=-1 ซ่ึงแสดงไดดวยกราฟในขอ ① 

 

 

 

 

22.   

 

 

 

พิจารณาอาหารกระปองท่ีบรรจุลงในชั้นลางสุดของ 

กลองใบนี้ 

 ให A, B และ C เปนจุดศูนยกลางของหนาตัด 

 กระปอง 3 ใบ ท่ีวางติดกัน ดังรูป 

 △ABC เปนรูปสามเหลี่ยมดานเทาท่ีมีดานยาว  

 4 3  เซนติเมตร  

 จึงไดวา CD=
3
2

 x 4 3 =6 เซนติเมตร 

 สมมติวาวางเรียงกระปองไดชั้นละ x แถว  

 จะไดวา 2 3 +6(x-1)+2 3 ≤ 44 3  

 นั่นคือ x ≤ 1+
20 3

3
≈1+

20 x 1.73
3

≈12.53 

จึงวางเรียงกระปองไดมากสุดชั้นละ 12 แถว 

แถวท่ี 1 วางกระปองได 44 3 /4 3 =11 ใบ 

แตแถวท่ี 2 จะวางไดเพียง 10 ใบ เทานั้น 

ดังนั้น ในแตละชั้น จะวางเรียงกระปองลงไปได 

6 x (11+10)=126 ใบ และวางซอนได 

44 3 /11 3 =4 ชั้น 

∴ บรรจุกระปองได 126 x 4=504 ใบ 

 

 

 

23. สมมติวาผลิตสินคา A และ B จํานวน x และ y ชิ้น 

ตามลําดับ จะไดกําไรท้ังสิ้น 7x+4y พันบาท 

เม่ือพิจารณาพลังงานไฟฟาท่ีใช จะไดวา  

20x+30y ≤ 150 

และเม่ือพิจารณาปริมาณเชื้อเพลิงท่ีใช จะไดวา  

2x+y ≤ 9  

สังเกตวา  

7x+4y=
1
40

[(20x+30y)+{130 x (2x+y)}] 

≤ 

1
40

{150+(130 x 9)}=33  

ยิ่งกวานี้ x=y=3 ทําให 20x+30y=150 และ 

2x+y=9 และยังได 7x+4y=33 พอดี 

ดังนั้น จะไดกําไรจากการขายสินคามากท่ีสุด  

33 พันบาท 

 

24. จาก a= 3 + 3 + 3 + ...  

จะไดวา a= 3 + a   นั่นคือ a2-a=3 

 จาก b= 2 2  2  ...- - -  

จะไดวา b= 2  -b   นั่นคือ b2+b=2 

ดังนั้น ab(a-1)(b+1)=(a2-a)(b2+b) 

            =3 x 2 

            =6 

 

25. m-n จะมีคานอยท่ีสุดเม่ือ m มีคานอยท่ีสุด 

 ท่ีเปนไปไดและ n มีคามากท่ีสุดท่ีเปนไปได 

 เนื่องจาก 120=23 x 3 x 5 จึงไดคา m ท่ีนอยท่ีสุด 

 เปน m=2 x 3 x 5=30 

 ตองการให 750-50n=50, 100, 150, ..., 700 

เปนกําลังสองสมบูรณและมีคานอยท่ีสุด 

 จึงไดวา 750-50n=100  นั่นคือ n=13 

 ∴ m-n มีคานอยท่ีสุดคือ 30-13=17 

 



 
 

 

26.  ให AB=x หนวย จะไดวา 

  BC=28-x หนวย 

  AC=AE+EC=AG+HC 

    =(x-4)+(28-x-4)  

    =20 หนวย 

ดังนั้น x2+(28-x)2=202=162+122 

นั่นคือ (x2-162)+{(28-x)2-122}=0 

จึงไดวา (x-16)(x+16)+(16-x)(40-x)=0 

ดังนั้น (x-16)(2x-24)=0  ∴ x=12 หรือ 16 

แต AB < BC จึงไดวา x=12 

ฉะนั้น EF=AC-AE-FC=20-8-8=4 หนวย 

∴ พ้ืนท่ีของ □EOFO′=2 x 

1
 x  x 

2
( )EF EO  

                 =16 ตารางหนวย 

 

 

 

27.  สมมติวามีขอมูล x1, x2, ..., xn 

หากขอมูลแตละตัวมีคาเพ่ิมข้ึน 50% และมีความถ่ี 

เพ่ิมข้ึนเปน 5 เทา จะไดวา 

1
5

m =
n

' (5 x 1.5x1+…+5 x 1.5xn) 

 =1.5 x 

1
n

(x1+…+xn) 

 =1.5m 

1
5

s =
n

' {5(1.5x1-m' )2+…+5(1.5xn-m' )2} 

 2 2
1

1
1.5 x ( ) ( ){ }n= x -m + ... + x -m

n
 

=1.5s 

นั่นคือ คาเฉลี่ยและการกระจายเพ่ิมข้ึน 50% ท้ังคู 

จึงไดวา p+q=50+50=100 

 

 

28.  ใหเสนขอบของทรงสี่หนาปกติ 

  ABCD มีความยาว a หนวย 

  พิจารณา △BCD จะเห็นวา  

 MN=
1
2

 x BD=
2
a

 หนวย 

 เนื่องจาก P และ Q เปนจุดเซนทรอยดของ 

 รูปสามเหลี่ยมดานเทา  

จึงไดวา AP=
2
3

 x AM  และ AQ=
2
3

 x AN  

∴ PQ=
2
3

 x MN=
3
a

 หนวย 

นั่นคือ ทรงสี่หนาปกติ OPQR มีเสนขอบยาวเปน 
1
3

  

 ของเสนขอบของทรงสี่หนาปกติ ABCD 

 ดังนั้น ทรงสี่หนาปกติ OPQR จึงมีปริมาตรเปน  

 ( )3
1
3

x 216=8 ลูกบาศกหนวย 

 

 

29.   

 

 

 

จากรูป △POR เปนรูปสามเหลี่ยมดานเทา 

 ให OR=2a จะไดวา RQ=a  

 และ AQ=OQ= 3 a 

 ∴ 
− − − − − − −
− − − − − − −= = =

2
T -
S

AR AQ RQ
QR QR

 

      
3

= = 3 1
a-a

- 
a

 

 ดังนั้น 100 x 

T
S

=200 x ( 3 -1)  

             ≈  200 x (1.73-1) 

                    =146 

 

พ้ืนท่ีของ △ROA 

พ้ืนท่ีของ △QOR 



 
 

 

30. จาก 

2( 2) 11 < 5x+ -  จะไดวา -8 < x < 4 

จึงไดวา x=-7, -6, ..., 3 

จัดรูป 7x2+(49-k)x-7k ≥ 0  

เปน 7x(x+7) ≥ k(x+7) 

ซ่ึงมี x=-7 เปนคําตอบเสมอ 

สําหรับ x=-6, -5, ..., 3  จะเห็นวา x+7 > 0 

อสมการขางตนจึงลดรูปเหลือ 7x ≥ k 

จาก x=-7 เปนคําตอบเพียงตัวเดียว 

จึงสรุปไดวา k > 21 (มิฉะนั้น x=3 จะเปนคําตอบดวย) 

ดังนั้น จํานวนเต็ม k ท่ีนอยท่ีสุดคือ 22 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


