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ข้อ  คำตอบ ข้อ คำตอบ 
1 8 16 45 

2 3 17 17 
3 5 18 400 
4 3 19 100 
5 4 20 752 
6 21 21 200 
7 2 22 9 
8 1 23 42 
9 15 24 5 
10 1 25 16 
11 147 26 45 
12 4 27 8 
13 756 28 2 
14 5 29 3 
15 25 30 3 



 วิชาคณิตศาสตร์ มัธยมศึกษาปีท่ี 3  All Thailand Evaluation Test 

คำอธิบาย

1. ให้พีระมิดมีสูงเอียง x เซนติเมตร  

 จะได้ว่า (6 x 6) + 4 x  1 x 6 x 2 x = 132  

 � x = 8 
 
2. ทรงกระบอกมีปริมาตร  
  x 42 x 8 = 128 ลูกบาศก์เซนติเมตร 
 ทรงกลมมีปริมาตร  

 4
3  x  x 43 = 256

3  ลูกบาศก์เซนติเมตร 

 ดังนั้น อัตราส่วนของปริมาตรทรงกระบอกต่อ 

 ปริมาตรทรงกลมเป็น 128 : 256
3  = 3 : 2 

 
 
3. จำนวนจริงยกกำลังสอง จะมีค่าเป็น 0 หรือ 
 เป็นบวก ดังนั้น k  0 
 
 

4. จาก ax- y-3 2 = 0  จะได้ว่า 2= 3 3
a

y x-   

 ซ่ึงจะขนานกับ y = x + 4 เม่ือ a = 3 และ 

 เนื่องจาก - 2
3 ≠ 4 เส้นตรงสองเส้นนี้จึงไม่ตัดกัน 

 
 
5. เนื่องจาก y = – 2(x – 1)2 + 4  
  = – 2((x + 3) – 4)2 + 4 
 กราฟ y = – 2(x – 1)2 + 4 
 จึงได้จากการเลื่อนขนานกราฟ  

 y = – 2(x + 3)2 + 4 ขนานกับแกน X ไปทางขวา  

 4 หน่วย ดังนั้น AB = 4 หน่วย 
 

6. พิจารณากรวยสามรูปท่ีมีจุดยอดร่วมกัน  
 อัตราส่วนของส่วนสูงของกรวยเป็น 1 : 2 : 3 
 จึงได้อัตราส่วนของปริมาตรเป็น  
 13 : 23 : 33 = 1 : 8 : 27 

 ดังนั้น อัตราส่วนของปริมาตรของกรวยยอดตัด B  

 ต่อ C คือ (8 – 1) : (27 – 8) = 7 : 19 

 ดังนั้น กรวยยอดตัด B มีปริมาตร  

 7
19  x 57 = 21 ลูกบาศก์เซนติเมตร 

 
 
 
 
 
 
7. จาก ax-by-c = 0   

 จะได้ว่า a c
y= x-

b b
  

 ความชัน a

b
0>  และ 

 ระยะตัดแกน Y คือ c

b
- < 0  

 จึงได้กราฟเส้นตรง ดังรูป ซ่ึงจะเห็นว่ากราฟไม่ผ่าน 
 จตุภาคท่ี 2 
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8. เนื่องจากกราฟ 2=y ax + + bx c   

 เป็นพาราโบลาคว่ำ จึงได้ a < 0 แกนสมมาตรของ 

 พาราโบลาคือ b
x -

a
= 2  ซ่ึงอยู่ทางขวามือของ 

 แกน Y จึงได้ b > 0 

 ระยะท่ีพาราโบลาตัดแกน Y คือ c (แทนค่า x = 0)  

 ซ่ึงอยู่เหนือแกน X จึงได้ c > 0 
 1 แทนค่า x = 1 จะได้ y = a + b + c ซ่ึงจุด  

  (1, y) อยู่เหนือแกน X จึงได้ a + b + c > 0 
 2 แทนค่า x = – 1 จะได้ y = a – b + c ซ่ึงจุด  

  (– 1, y) อยู่ใต้แกน X จึงได้ a – b + c < 0 
 3 จากแกนสมมาตรของพาราโบลาในกราฟ 

  จะได้ b
x -

a
= 2 < 1 และ a < 0  

  จึงได้ 2a + b < 0 
 4 เนื่องจาก a < 0, b > 0, c > 0 จึงได้ abc < 0 
 5 แทนค่า x = – 2 จะได้ y = 4a – 2b + c  

  ซ่ึงจุด (– 2, y) อยู่ใต้แกน X จึงได้  
  4a – 2b + c < 0 
 
 
9. สมมติว่า a < b จากท่ีกำหนดให้ข้อมูล  
 3, 4, a, b, 7 มีมัธยฐานเป็น 6 แสดงว่า a = 6 
 เม่ือเรียงข้อมูล 7, a, b, 11 จากน้อยไปมาก 
 ข้อมูลสองตัวกลางคือ 7 กับ b หรือ 7 กับ 11 

 แต่ทราบว่ามัธยฐานเป็น 8 แสดงว่า 7
2
+b  = 8  

 นั่นคือ b = 9  � a + b = 6 + 9 = 15 
 
  
10.เนื่องจาก  และ  เป็นคำตอบของสมการ  
 จึงได้ว่า (x – )(x – ) = 0 
 นั่นคือ x2 – ( + )x +  = 0  
 จึงได้ว่า  = – 1 นั่นคือ |  | = 1 

11. แผ่นหนังมีพ้ืนท่ีเท่ากับพ้ืนท่ีผิวทรงกลม  

 ซ่ึงเท่ากับ 4 x 3 x  
27

2  = 147 ตารางเซนติเมตร 

 
 
12. เม่ือหมุนรูปบนระนาบหนึ่งรอบ 

จะได้ภาชนะดังรูปด้านขวามือ 

 ในส่วน ⓐ เม่ือระดับน้ำ 
 เพ่ิมข้ึน น้ำจะเพ่ิมระดับ 
 เร็วข้ึน 
 ในส่วน ⓑ ระดับน้ำจะเพ่ิมข้ึน        กราฟข้อ 4 
 สม่ำเสมอ                                    
 ในส่วน ⓒ เม่ือระดับน้ำเพ่ิมข้ึน  
 น้ำจะเพ่ิมระดับช้าลง 
 
 
13. ลูกบอลไม่สามารถเคลื่อน 
 ไปถึงบริเวณภายใน 
 กล่องลูกบาศก์ได้  
 บริเวณท่ีลูกบอลเคลื่อนไปถึงได้  

 จึงเป็นดังรูปด้านขวามือ ซ่ึงเป็น 7
8  ของทรงกลม 

 รัศมี 6 เซนติเมตร จึงมีปริมาตรเป็น  

 7
8  x  3� �x 3x3 �4 6 = 756 ลูกบาศก์เซนติเมตร 

 
 
14. กรวยมีปริมาตร  

 1
3  x  x 32 x 5 = 15 ลูกบาศก์เซนติเมตร 

 จึงรองน้ำฝนได้ 


15
3  x 1 = 5 ชั่วโมง 
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15. ให้ปีท่ีแล้วผักมีราคากิโลกรัมละ a บาท 

ปีนี้ราคาจะเหลือกิโลกรัมละ a 1 100
x

-  บาท 

 ปีหน้า ผักจะมีราคากิโลกรัมละ  

 a 1 100
x

-  21 100
x

+  

 = 
1

10,000 (100 – x) (100 + 2x) บาท 

 เนื่องจาก  
 (100 – x) (100 + 2x) = – 2x2 + 100x + 10,000 
 ดังนั้น ราคาผักปีหน้าจะสูงสุดเม่ือ  

 x = – 
100

2 x�  ( 2)-
 = 25 

 
 

16. รูปคลี่ของกรวยยอดตัด  
 เป็นดังรูปด้านขวามือ 

 ให้ OA = x เซนติเมตร  

 และ OB = y เซนติเมตร 

 1
3  x (2 x x) = 2 x 2  � x = 6 

 1
3  x (2 x y) = 2 x 3  � y = 9 

 ดังนั้น กรวยมีพ้ืนท่ีผิวข้าง  

 1
3  x (3 x 92 – 3 x 62) = 45 ตารางเซนติเมตร 

 
 

17.  

 จากรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABP และ CDQ  

 จะได้ว่า AP2 + BP2 = AB2 = CD2 = CQ2 + DQ2 

  CQ = 2 2 212 + 16  10- = 10 3  
     ≈ 17 กิโลเมตร 

18. 

 

  

 จากรูป พิจารณา �APC 

 AP : PC = (60 – 45) : 60 = 1 : 4 
 ไม้ยาว 1 เมตร จึงทอดเงายาว 4 เมตร 
 ดังนั้น เงายาว 400 เซนติเมตร 
 
 
 
 
 
 
19.  
  
 
 

  

 จากรูป ∠CGF = ∠HGA = 90o – 20o = 70o 

 ∠AGC = 180o – 70o – 70o = 40o 

 ∠ACG = 90o – 40o = 50o 

 ∠DCF = ∠BCG = 25o + 50o = 75o 

 x = ∠PCF = 25o + 75o = 100o  
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20. เม่ือเปรียบเทียบรูปสามเหลี่ยมเล็กท่ีสร้าง 
 ในรูปท่ี n + 1 กับท่ีสร้างในรูปท่ี n 

 จะพบว่า พ้ืนท่ีเป็น  
21

3 = 1
9  เท่าของของเดิม  

 และจำนวนรูปเป็น 4 เท่าของของเดิม 

รูปท่ี 
� ท่ีสร้างใหม่บนด้านแต่ละด้าน 

พ้ืนท่ีเกร็ดหิมะ 
พ้ืนท่ี 1 รูป จำนวนรูป รวมพ้ืนท่ี 

1 – – – A 

2 1
9

A  3 1
3

A  A+
1
3

A =
4
3

A  

3 1
81

A  12 4
27

A  
4
3

A +
4
27

A =
40
27

A  

4 1
729

A  48 16
243

A  
40
27

A +
16
243

A =
376
243

A  

 ดังนั้น รูปท่ี 4 มีพ้ืนท่ี  

 376
243  x 486 = 752 ตารางหน่วย 

 
 
 
 
21.  
 
 
 

 ให้กำแพงแต่ละด้านยาว x เมตร 

 จากรูป �ABC ~ �ADE 

 จึงได้ว่า 0
� � � �+ 80 + 20
1,50

x = 20�

2
�x

 

 นั่นคือ x2 + 100x – 60,000 = 0 
 (x – 200) (x + 300) = 0    
 � x = 200 
 
 

22. ให้เซกเตอร์นี้มีรัศมียาว r เซนติเมตร จะได้ว่า  
 ส่วนโค้งของเซกเตอร์ยาว 36 – 2r เซนติเมตร 
 เซกเตอร์มีพ้ืนท่ี  

 


36 2
2
- r

r
 x r2 = 18r – r2  

                            = 81 – (9 – r)2 ตารางเซนติเมตร 
 ดังนั้น เซกเตอร์จะมีพ้ืนท่ีมากท่ีสุดเม่ือ r = 9 
 
 
 

23. จาก n
2 + 77 = m จะได้ว่า  

 (m – n) (m + n) = m2 – n2 = 77 
 เนื่องจาก m, n เป็นจำนวนนับ  
  m + n > m – n 
 จึงได้ว่า (m – n, m + n) = (1, 77) หรือ (7, 11)  
 � (m, n) = (39, 38) หรือ (9, 2) 
 ดังนั้น ผลรวมของค่า | m – 2n | คือ  
 | 39 – 2 x 38 | + | 9 – 2 x 2 | = 37 + 5 = 42 
 
 
 

24. (a) จากข้ันตอนท่ี (1) จะได้ว่า BN = CN 

 (b) ∠ORN = ∠BRA และ ∠RON = ∠RBA  

  � �RON ~ �RBA 

 (c) AB : ON = 2 : 1 

 (d) �RPA ~ �RQN  

  � PR : RQ = AR : RN = AB : ON = 2 : 1  
         (จากข้อ (c)) 

 ดังนั้น ข้อความท่ีถูกต้องคือ (a), (b), (d) 
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25. คลี่หน้าของทรงสี่หน้าปกติได้ดังรูป 

 
 �BEB ~ �AGB � AG = 

1
2 BE 

                                                  = 15 เซนติเมตร 

 �FEC ~ �FGA � AF : FC = AG : EC  
                                            = 15 : 10 = 3 : 2 

 CF = 2
3 2+

 x AC = 2
5  x 40 = 16 เซนติเมตร 

 
26. สมการกำลังสอง 3x2 + 2mx + m = 0 

มีคำตอบเพียงค่าเดียว  
 เม่ือ 4m2 = 4 x 3 x m สมการกำลังสอง  
 mnx2 + nx + 4 = 0 มีคำตอบเพียงค่าเดียว  
 เม่ือ n2 = 4 x mn x 4 
 ∵  m, n ≠ 0  มิฉะนั้นจะไม่ใช่สมการกำลังสอง  
  m = 3, n = 48  � n – m = 45 
 
27. วิธีท่ี 1: สังเกตว่า (x – 2y – 5)2 + 6(2x + y)2  
  = 5 x (5x2 + 4xy + 2y2 – 2x + 4y + 5) = 0 
   x – 2y – 5 = 0, 2x + y = 0  
  � x = 1, y = – 2  
  � 2a – 3b = 2 x 1 – 3 x (– 2) = 8 
 วิธีท่ี 2: จัดรูปสมการท่ีให้เป็นสมการกำลังสอง 
  ของตัวแปร x จะได้ว่า  
  5x2 + (4y – 2)x + (2y2 + 4y + 5) = 0  
  ซ่ึงจะมีคำตอบ x ก็ต่อเม่ือ 
  (4y – 2)2 – 4 x 5 x (2y2 + 4y + 5) ≥ 0  
  � – 6y2 – 24y – 24 ≥ 0  
  � – 6(y + 2)2 ≥ 0 
 ดังนั้น y = – 2 ซ่ึงเม่ือแทนลงในสมการโจทย์ จะได้  
 x = 1 � 2a – 3b = 2 x 1 – 3 x (– 2) = 8 

28.   
  

 
 
 

 จากรูป จะได้พิกัด B(3, 1), F(5, 1) จึงได้ว่า 

 P 3 ,2 ��32 , Q(4, 1) เป็นจุดก่ึงกลางของ DB , BF   

 ตามลำดับ เส้นตรงท่ีแบ่งครึ่งรูปสี่เหลี่ยมจะผ่าน 

 จุด P และ Q  

 ความชันคือ 
31 2
34 2

-

-

 = – 
1
5  

 � สมการคือ x + 5y = 9 
 
 29. x4 + 2ax2 + a + 2 = 0  
 � (x2 + a)2 = a2 – a – 2 
 ซ่ึงจะมีคำตอบ 4 ค่าต่างกัน ก็ต่อเม่ือ  

 a2 – a – 2 > 0 และ – a ± 2a -a-
2 > 0  

 นั่นคือ (a – 2) (a + 1) > 0  
 จึงได้ a < – 1 หรือ a > 2  

 แต่ a > 2 ทำให้ – a – 2a -a-
2 < 0  จึงใช้ไม่ได้ 

 ถ้า a < – 1 ต้องการให้ – a > 2a -a-
2  

 นั่นคือ a2 > a2 – a – 2 � a > – 2 
 จึงได้ขอบเขตของ a เป็น – 2 < a < – 1 
 
30. สัมประสิทธิ์ของ x2 เป็น 1 จึงได้ว่า  

 f(x) = (x – a) (x – b) และ g(x) = (x – a)(x – c) 

  f(x) + g(x) = 2x2 – (2a + b + c)x + a(b + c)  

                     = (x – a) (2x – b – c) 

 ดังนั้น กราฟ y = f(x) + g(x) ตัดแกน X ท่ีจุด  

 (a, 0) และ  �0�,2
b c+  


